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Annotatsiya: Ushbu maqolada lokal  kuchsiz separabel  fazosining ta’rifi,

hamda uning turli topologik xossalari o‘rganilib,  ularga doir muhim teoremalar

isbotlangan  va  salmoqli  natijalar  olingan.  Xususan,  lokal  kuchsiz  separabel

fazolarning ixtiyoriy ochiq qism to’plami va kanonik yopiq qism to’plami lokal

kuchsiz separabel fazo bo’lishlik shartlari topilib isbotlangan. Shu bilan lokal

kuchsiz separabel fazosiga 2-simmetrik darajali funktor  ta’sir qilganda ham

lokal kuchsiz separabel  fazo bo’lishlik shartlari topilgan va isbotlangan.
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fazolar, topologik xossa, kuchsiz zichlik, ochiq to’plam, Tixonov ko’paytmasi,
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Аннотация: В  статье  изучаются  определение  локально  слабого

сепарабельного  пространства  и  его  топологические  свойства,

доказываются  связанные  с  ними  важные  теоремы  и  получены  важные

результаты.  В  частности,  найдены  и  доказаны  условия,  при  которых

произвольное  открытое  частичное  множество  локально  слабо

сепарабельных  пространств  и  каноническое  замкнутое  частичное

множество  являются  локально  слабо  сепарабельным  пространством.

Таким образом, найдены и доказаны условия расщепления локально слабо

сепарабельного  пространства,  даже  когда  2-й  симметричный  функтор
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действует на локально слабо сепарабельное пространство.

Ключевые  слова: топологические  пространства,  сепарабельные

пространства,  локально  слабо  сепарабельные  пространства,

топологические  свойства,  слабая  плотность,  открытое  множество,

тихоновское умножение, пространство Хаттори, линия Зоргенфрея;
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Abstract: In this article, the definition of locally weak separable space and its

topological  properties  are  studied,  important  theorems  related  to  them  are

proved and important results are obtained. In particular, the conditions for an

arbitrary open partial set of locally weakly separable spaces and a canonical

closed partial set to be a locally weakly separable space are found and proved.

In this way, the conditions for splitting the locally weakly separable space even

when the 2nd symmetric functor acts on the locally weakly separable space

have been found and proved.
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X  topologik fazo  nuqtada lokal kuchsiz separabel  deyiladi,

agar  eng  kichik  kardinal  son  bo‘lsa,  bunda  x ning  X  topologik  fazoda

kuchsiz separabelatrofga ega bo‘ladi [2].  x nuqtada lokal kuchsiz zichlik lwd(x)

orqali ifodalanadi. X fazoning lokal kuchsiz zichligi uchun barcha lwd(x)

kardinal  sonlarning  supremumi  va  orqali

ifodalanadi.  Agar  bo‘lsa,  X topologik  fazo  lokal  kuchsiz
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separabel  fazo  deyiladi.  Har  qanday  topologik  fazo  uchun  

ekanligi ma’lum.

X ning almashtirishlar guruhi – barcha almashtirishlar guruhidir (ya’ni,

bitta-bitta va ustiga akslantirish).  X to‘plamning almashtirishlar guruhi

orqali  ifodalanadi.  Agar  bo‘lsa,    ham   orqali

ifodalanadi.

-X kompakt fazoning n-darajasi bo‘lsin. Barcha  almashtirishlarning

o‘rin almashish guruhi Sn, koordinatalarni almashtirish sifatida n-chi darajali Xn

ga  ta'sir  qiladi.  Ushbu  harakatning  barcha  orbitalari  to‘plamini  orqali

ifodalanadigan  faktor  topologiyasi  bilan  belgilaymiz.  Shunday  qilib,  

fazoning nuqtalari ko‘paytmaning chekli qism to‘plamlaridir.Shunday qilib,

ikkita nuqtalar  ekvivalent  deb  hisoblanadi,  agar

almashtirish  bo‘lsa. fazo X fazoning n-almashtirish darajasi

deyiladi [3]. 

1. Tasdiq. X – lokal kuchsiz sеparabеl fazo va bo‘lsin  f : X  →Y   -

uzluksiz ustiga akslantirish bo‘lsin. U holda Y  ham lokal kuchsiz sеparabеl fazo

bo‘ladi.

Isbot. f – ustiga akslantirish bo‘lganligi uchun har qanday yÎY nuqta uchun

f-1(y)  proobraz (qayta akslantirish)– X da bo‘shbo‘lmagan qism to‘plamdir.

Har bir xÎf-1(y) nuqta uchun shundayOx atrof mavjudki, bu еrda Ox – kuchsiz

sеparabеl.   f  -  ochiq  akslantirish  bo‘lganligi  uchun  f(Ox)  ham  Y  da

ynuqtani  o‘zichiga  olgan  ochiqto‘plambo‘ladi.  f  -  uzluksiz  akslantirish

bo‘lganligi  sababli   f(Ox)  to‘plamY  da  kuchsiz  sеparabеldir.  1-Tasdiq

isbotlandi.
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2. Tasdiq.  X – lokal  sеparabеl  va  G –  X  ning qandaydir  qism to‘plami

bo‘lsin.  Agar  G  quyidagi  shartlarning  xеch  bo‘lmaganda  bittasini

qanoatlantirsa lokal kuchsiz sеparabеl bo‘ladi, ya’ni:

A) G  - X da ochiq  b) G  - X da hamma joyda zich  v) G  - X da kanonik

yopiq.

Isbot.  A)  G  -  X ning  bo‘sh bo‘lmagan  ochiq qism to‘plami  bo‘lsin.

Ta’rifga ko‘ra har qanday xÎG nuqta uchun OxÌX atrof mavjud bulib, bu Ox

atrof kuchsiz sеparabеldir. U holdaOxÇG=O‘x – x nuqtani o‘zichiga olgan

G dagi bo‘sh bo‘lmagan ochiq to‘plamdir. Kuchsiz sеparabеl fazoning har

qanday ochiq qism to‘plami kuchsiz sеparabеl bo‘lganligi uchun  O‘x  ham

kuchsiz sеparabеldir.

B)  MÌX  - X fazoning hamma joyda zich qism to‘plami bo‘lsin. Ixtiyoriy

yÎM  nuqtani  qaraymiz.  X  lokal  kuchsiz  sеparabеl  bo‘lganligi  uchun  y

nuqtaning  shunday  OyÌX  atrofi  mavjud  bulib,  bunda  Oy  ham  kuchsiz

sеparabеl. OyÇM=O‘ni tеkshiramiz. U holdaO‘  - M ning bo‘sh bo‘lmagan

ochiq qism to‘plami. Bundan tashqariO‘ÍO  vaO‘qism to‘plamlar Oy atrofda

hamma joyda zich. Kuchsiz sеparabеl fazoning hamma joyda zich bo‘lgan

har qanday qism to‘plami ham kuchsiz sеparabеl bo‘lganligi uchun O‘y ham

kuchsiz sеparabеldir. 

V –  X fazoning kanonik yopiq qism to‘plami bo‘lsin. U holda shunday U

ochiq to‘plam mavjudki, G=[U] bo‘ladi. A) punkt nuqtai buyicha qaralganda

U -  lokal kuchsiz sеparabеl. Ixtiyoriy zÎG nuqta va uning kuchsiz sеparabеl

bo‘lgan OzÌX atrofini qaraylik. U holdaO‘z = O‘Ç G  - G to‘plamning bo‘sh

bo‘lmagan ochiq qism to‘plami bo‘ladi.  V=OzÇU ni tеkshirsak, modomiki

kuchsiz sеparabеl fazoning barcha ochiq qism to‘plamlari kuchsiz sеparabеl

bo‘lar ekan, u holda V ham kuchsiz sеparabеldir. Boshqacha qilib aytganda
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V  to‘plamO‘z da hamma joyda zichdir.  1-tasdiqga ko‘ra  z  nuqtaning  O‘z

atrofi kuchsiz sеparabеl bo‘ladi. 2-Tasdiq isbotlandi.

3. Tasdiq. Har qanday  αϵA  nuqta uchun  X α- lokal kuchsiz sеparabеl fazo

bo‘lsin. U holda   X=⊕ {Xα :αϵA }ham lokal kuchsiz sеparabеl fazo bo‘ladi. 

Isbot.  xÎX -  ixtiyoriy nuqta bo‘lsin. U holda shunday  aÎA nuqta mavjudki

xaÎXa bo‘lsin.  Xa  fazo  lokal  kuchsiz  separabel  bo‘lganligi  uchun  xa

nuqtaning  shunday  OxaÌXa  atrofi  mavjud  bo‘ladiki,  bu  Oxa  atrof  ham

kuchsiz separabel bo‘ladi.  Xa fazo X fazoda ochiq-yopiq bo‘lganligi uchun

Oxa atrof hamX fazoda ochiq va kuchsiz separabeldir. 3-Tasdiq isbotlandi.

4. Tasdiq. XiÌX, i=1,2,...,n va har bir Xi lokal kuchsiz separabel bo‘lsin. U

holda¿ i=1¿n X ilokal kuchsiz separabel bo‘ladi. 

Isbot. xÎ¿ i=1 ¿n X i – ixtiyoriy nuqta bo‘lsin. U  holda  xÎXi,  i=1,2,...,n

bo‘ladi.  Xi fazo lokal kuchsiz separabel bo‘lganligi uchun shunday  Ox
iÌXi

atrof mavjudki, har bir i=1,2,...,n uchun Ox
i atrof kuchsiz separabel bo‘ladi.

¿ i=1¿nO i
x= Ox ni qaraymiz. Ox

i , i=1,2,...,n da Ox ochiq to‘plam bo‘lganligi

uchun  Ox  to‘plam   ¿ i=1 ¿n X i da  kuchsiz  separabel  bo‘ladi.  4-Tasdiq

isbotlandi.
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